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Exercice 1: Donner le domaine de dé�nition des fonctions suivantes :

1) f (x) =
1

p
x+

p
2� x

; 2) f (x) = ln
�p

1� x2
�
; 3) f (x) =

p
cos 2x;

4) f (x) = xx; 5) f (x) =
1

1� [x] :

Où [ ] désigne la partie entière de x:
Exercice 2:

a) Calculer les limites suivantes

1) lim
x!+1

�3x2 + x+ 5
2x2 + 80

; 2) lim
x!0

x2 cos

�
1

x

�
; 3) lim

x!0
x

�
1

x

�
;

4) lim
x!0

x3 ln
�

3
p
1 + 2=x3

�
; 5) lim

x!+1

�
2
p
x+

p
x sinx

�
:

b) Calculer les limites suivantes en utilisant les fonctions équivalentes :

1) lim
x!0

tan 2x

x
; 2) lim

x!0

2� cosx� cos 2x
tan2 x

; 3) lim
x!1

sin 2�x

sin 5�x
;

4)� lim
x!0+

lnx: ln [1 + ln (1 + x)] :

Exercice 3: Soit la fonction f dé�nie par :

f (x) =
1

x
ln

�
ex + e�x

2

�
1) Quel est le domaine de dé�nition de f ? Etudier sa patité.

2) Trouver lim
x!+1

f (x) et en déduire lim
x!�1

f (x)

Exercice 4: Soit h la fonction dé�nie sur R par

h (x) =

�
x2 � 3x; x 2 ]�1; 2[
2x+ b; x 2 [2;+1[

Déterminer le nombre réel b de sorte que h soit continue en 2.
Exercice 5: Etudier dans chacun des cas suivants si la fonction f est

1



prolongeable par continuité

1) f (x) =
sinx

x
; 2) f (x) =

1

1 + e
1
x

; 3) f (x) =
x� sin 1

x

1� cosx (� 2 R ;� � 2; x 2 [��; �]) :

Exercice 6. Montrer que l�équation

1 + sinx� x2 = 0

admet au moins une racine entre 0 et �.
Exercice 7. Soit f une fonction continue sur [�1; 1] à valeurs réelles
telle que f (1) = f (�1) :
Montrer qu�il existe un nombre c 2 ]0; 1[ tel que f (c) = f (c� 1) :
Exercice 8. Soit la fonction f dé�nie de [0; 1] dans R; par :

f (x) =
x

x2 + 1
:

a) Montrer directement que f est strictement monotone.

b) En déduire que f est bijective et déterminer f�1:

Rappel: limites usuelles

1) lim
x!0

sinx

x
= 1; 2) lim

x!0

1� cosx
x2

=
1

2
;

3) lim
x!0

ex � 1
x

= 1; 4) lim
x!0+

ln (1 + x)

x
= 1;

5) lim
x!+1

ln (x)

x
= 0; 6) lim

x!0+
ln (x) = �1;

7) lim
x!0+

shx

x
= 1; 8) lim

x!0

tan (x)

x
= 1: 9) lim

x!0+
x ln (x) = 0:

Les limites usuelles en 0, nous donnent les équivalents suivants au voisi-
nage de 0 :

� sinx � x � tanx � x � 1� cosx � x2

2
� ln (1 + x) � x

� [ex � 1] � x � (1 + x)� � 1 � �x � shx � x:

2


