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Série d’exercices N°3 d’Analysel

Exercice 1: Donner le domaine de définition des fonctions suivantes :

1) f(x) = \/EJFT/ﬁ’ 2)]‘“(:r):1n(\/1—962>7 3) f(z) = Vcos2z,

4) f (x) z, 5) f(z) =

—_

Ou [ ] désigne la partie entiere de x.
Exercice 2:

a) Calculer les limites suivantes

—3z?2 5 1 1

0 m g ) lma?eos (;E) » 3) lime M :

4) lilrbm?’ In (\3/ 1+ 2/x3> , D) liIJIrl (2vz + Vasinz).
b) Calculer les limites suivantes en utilisant les fonctions équivalentes :
1) lim tan sz 9) lim 2 - cosz; cos 2:5’ ) lim s%n 271'3:7
=0 z—0 tan® x c—1sin dmw
4)* lim+ Inz.In[1+1n(1+2z)].
IHO

Exercice 3: Soit la fonction f définie par :

- b (255)

x
1) Quel est le domaine de définition de f ? Etudier sa patité.

2) Trouver liIJIrl f(x) et en déduire lim f(z)

r— —00

Exercice 4: Soit h la fonction définie sur R par

2?2 =3z, z€]-00,2[
h(a:){ 20 +b, z € [2,+00]

Déterminer le nombre réel b de sorte que h soit continue en 2.
Exercice 5: Etudier dans chacun des cas suivants si la fonction f est



prolongeable par continuité

. s 1
sin x 1 % sin

Df@="" 2 fE =7

1—cosx

Exercice 6. Montrer que I’équation
1+sinz—22=0

admet au moins une racine entre 0 et 7.

Exercice 7. Soit f une fonction continue sur [—1,1] a valeurs réelles
telle que f (1) = f(-1).

Montrer qu'’il existe un nombre ¢ € ]0,1[ tel que f (¢) = f(c—1).
Exercice 8. Soit la fonction f définie de [0, 1] dans R, par :

T
T)=—5-7.

f@) 2 +1

a) Montrer directement que f est strictement monotone.

b) En déduire que f est bijective et déterminer f—1.

Rappel: limites usuelles

D1 sinz 1, 9 lim 1 —c2osx _ 1,
z—0 X x—0 xT 2
r—1 In (1
3) Tim - 1, 4) 1 n(l+z) 1,
x—0 T r—0t X
1
5) lim n(2) = 0, 6) lim In(z) = —oo,
r—+00 I r—0t
h t
D otim T 21 8 i@ 1 g) tim 2l () =0,

z—0t T z—0 x r—0+

Les limites usuelles en 0, nous donnent les équivalents suivants au voisi-

nage de O :
22
esinz ~ x etanx ~x 01—cosx~? eln(l+z)~=x
ofc*—1] ~ x e(l+z)*—1~azx  eshr~uzx.

3) f(z) = ——2 (@a€R;a>2 z€|-mn]).



