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Soit le programme linéaire (P) suivant : 
Max(Z) = 3x1 + 4x2 + 5x3 
0, 5 x1 + 1, 5 x2 + 2 x3 ≤ 12
 2 x1 + 1, 5 x2 + 0, 5 x3 ≤ 15
 x1, x2, x3 ≥ 0
1) Donner la forme canonique de (P)







2) Résoudre (P) par la méthode du simplexe
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3) Ecrire (D) le Dual de (P)








4) Déduire la solution optimale de (D) à partir du dernier tableau (dictionnaire final) de la résolution par simplexe de (P)
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Réponses

Soit le programme linéaire (P) suivant : 
Max(Z) = 3x1 + 4x2 + 5x3 
0, 5 x1 + 1, 5 x2 + 2 x3 ≤ 12
 2 x1 + 1, 5 x2 + 0, 5 x3 ≤ 15
 x1, x2, x3 ≥ 0
5) Donner la forme canonique de (P)
Max(Z) = 3x1 + 4x2 + 5x3 + 0 e1 + 0 e2
0,5 x1 + 1,5 x2 + 2 x3 + e1= 121

 2 x1 + 1,5 x2 + 0,5 x3 +e2 = 15
 x1, x2, x3, e1, e2 ≥ 0

6) Résoudre (P) par la méthode du simplexe1

	
	x1     x2     x3     .        .
	B
	R

	e1
e2
	0.5    1.5    2       1       0
2       1.5    0.5    0       1
	12
15
	6
30

	Z
	3      4        5       0       0
	0
	



1.5

	
	x1        x2        .           e1      .
	B
	R

	x3
e2
	0.25     0.75      1       1/2       0
1.875   1.125    0       -0.25    1
	6
12
	24
6.4

	Z
	1.75      0.25     0       -2.5      0
	-30
	



1.5

	
	.            x2        .         e1       e2
	B
	R

	x3
x1
	0         0.6         1       5/6  -2/15
1         0.6         0    -2/15   8/15
	4.4
6.4
	

	Z
	0       -0.8         0  -34/15 -14/15    
	-41.2
	








La solution optimale est : 
x1= 6.4,     x2= 0,      x3= 4.4,      e1=0,     e2= 0,
Z=41.21.5



7) Ecrire (D) le Dual de (P)
Min(W)=12 y1 +15 y2
0,5 y1 +2 y2>=32

1,5 y1 + 1,5 y2 >=4     
2 y1 + 0,5 y2 >=5
y1, y2 >=0

8) Déduire la solution optimale de (D) à partir du dernier tableau (dictionnaire final) de la résolution par simplexe de (P)
La solution optimale du dual est :
y1  e1     alors     y1=34/15
y2  e2     alors     y2=14/151.5

u1  x1     alors     u1=0
u2  x2     alors     u2=0.8
u3  x3     alors     u3=0
W= 41.2




